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Twr. 1 (O różniczkowalności zÃlożenia odwzorowań) Niech T1 : U →
Rm, gdzie U ⊂ Rn jest otwartym podzbiorem przestrzeni Rn, oraz niech
T2 : V → Rk, gdzie V jest otwartym podzbiorem przestrzeni Rm i T1(U) ⊂ V ,
b↪ed ↪a odwzorowaniami różniczkowalnymi odpowiednio w x i T1(x). Wówczas
zÃlożenie T2 ◦ T1 : U → Rk jest odwzorowaniem różniczkowalnym w x oraz

(T2 ◦ T1)′(x) = T ′2(T1(x))T ′1(x).

Twr. 2 (O lokalnej odwracalności odwzorowania różniczkowalnego)
Niech T : U → Rn, gdzie U jest otwartym podzbiorem przestrzeni Rn, b ↪edzie
odwzorowaniem różniczkowalnym w sposób ci ↪agÃly w pewnej kuli K(x0, r) ⊂
U oraz det T ′(x0) 6= 0. Wówczas:

• istnieje takie otoczenie O = K(x0, ε), gdzie ε < r, punktu x0, że od-
wzorowanie T̃ : O → V , gdzie T̃ = T |O i V = T (O) jest odwracalne;

• odwzorowanie T̃−1 : V → O odwrotne do odwzorowania T̃ jest różnicz-
kowalne w punkcie y0 = T (x0) oraz (T̃−1)′(y0) = (T ′(x0))−1.

Twr. 3 (O pochodnej funkcji uwikÃlanej) Niech X = Rn, Y = Rm,
H : O → Y , gdzie O ⊂ X × Y jest otwartym podzbiorem Rn × Rm, b ↪e-
dzie odwzorowaniem klasy C 1. Niech H ′

x i H ′
y oznaczaj ↪a macierze pochod-

nej odwzorowania H po x i y. Jeśli istnieje taki punkt (x0, y0) ∈ O, że
H(x0, y0) = 0 oraz det H ′

y(x0, y0) 6= 0, to odwzorowanie H lokalnie gene-
ruje odwzorowanie F pewnej kuli K(x0, r) w Y (czyli H(x, F (x)) = 0 dla
x ∈ K(x0, r)), które jest różniczkowalne, a pochodna odwzorowania uwikÃla-
nego w punkcie x0 dana jest wzorem:

F ′(x0) = −H ′
y(x0, y0)−1H ′

x(x0, y0).
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