Ciagi liczbowe — wlasnosci i granica
Wilasnosci ciagow

1. Niech a, =-2n-3 dlan=1,2,.... Sprawdzi¢, czy (a,) jest ciggiem monotonicznym,
ograniczonym, arytmetycznym.

2. Dla nastgpujacych ciggdw napisa¢ ogdlny wyraz:

a) 2,2,%,1,...;b) 1,2,2,4,2,6,...; c 2’_§’§’_H’___ .
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3. Sprawdzi¢ czy nastepujacy ciag jest ciggiem geometrycznym

a) a, :(%] ,b) a, zzij,c) a, :@.

n
Dla ciggu geometrycznego obliczy¢ sume S, .

4. Czy nastgpujacy ciag jest ciggiem arytmetycznym

2
a)a,=2n+7,b)a, :—',c) a,=T7-3n.
n!

Dla ciggu arytmetycznego obliczy¢ sume S, .

5. Niech a, =3-2" —1 dlan=1,2,... . Sprawdzi¢, czy:
a) a, =10,

b) a,,; =6-2"-1dlan=1.2,.

c) ciag (a, ) jest rosnacy.

6. Niech a, =2n-6" +l dlan=1,2,.... Sprawdzié, czy
n

a) a, >—-32 ,
b) ciag a, jest malejacy,

c) ciag a, jest ograniczony z gory.

. ~1)"*! . o . o
7. Niech a, = (n ) - dlan = 1,2,... Sprawdzi¢, czy spelnione ciag (a,, ) jest monotoniczny 1
2" +4
czy jego wyrazy speiniaja warunek —2% <a, < %.

8. Ciag a, ma wyraz ogbélny dany wzorem %/n +3 dlan=1,2,3,... Zbada¢, czy jest to ciag
arytmetyczny.

2n 2n

*9. Niech a, = ﬁ dlan=1,2,... Wykaza¢, ze a, =5" —2" oraz sprawdzi¢, czy (a,)
57 +2
jest ciggiem geometrycznym i czy jest monotoniczny.



*10. Ciag (a, ) jest ciagiem arytmetycznym takim, ze a; = 2 oraz a, —a, = —-3. Wykazac, ze
jest on ciggiem malejacym, a ponadto:

a) a, =-3n+5,

b)a,,=a,-6dlan=12,..

*11. Ciag (a,) jest ciagiem geometrycznym takim, ze a; =2 oraz q = —% . Wyznaczy¢ wzor

ogblny tego ciggu oraz wykazac, ze a, ., = %an dlan=1,2,..

Granica ciggu
Obliczy¢ granice ciagu (a,), jesli:

n’+3n+2
l.a,=—F5"—

2n° +5n

—2n° =3n*+7
2.a, = 5

dn” +8n+3

5n* —6n* +Tn+3
3.a =

n

n”+9n+6+8
4 = (n+2)" —(n-2)*
n+2)" +(n-2)*
A= +30W2n
" VA’ +Tn+2(n* —8)
B n(n’ +5)3\/;
" DR +5(n+3)
7. a, =N4n> +3n-2n

2
1 ( l)n
8. an __(_24_ 3 ]

n_42n
9. a, =1
5n
10. a, = 2n -1
3"n

Zadania przygotowal Prof. S. Dorosiewicz z zespolem.

11. a, =31+2"
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