To kolejny zestaw zadan do éwiczen nr. 4. Mam nadzieje, ze tym razem dotrze
do wszystkich na czas. Pozdrawiam- W. Marcinkowska

Zadania 2 do matematyki 75h.

Funkcje, wykresy, podstawowe wtasnosci, granica i ciggtosc.

1.W uktadzie wspétrzednych @, narysowac wykresy funkcji
flx)=|x—2|-2 oraz g{x}:llx—Zl—ZL xER
a nastepnie wyznaczy¢

a) punkty, w ktorych kazda z funkcji ma ekstrema.
b) obrazy fA) i g(A) , jedli A=(—4 2)
c) przeciwobrazy f1(B) i g '(B) ,jedli B=1{(-1; 1).

2. W uktadzie wspétrzednych O ., narysowac wykresy funkcji
flx)=3-— |xz — 9| oraz glx)=e1-1, =x€ER
a nastepnie

a) wyznaczy¢ punkty, w ktorych kazda z funkcji ma ekstrema.
b) dla kazdej z tych funkcji wyznaczy¢ przedziaty .w ktérych funkcji jest rosnaca,

c) zbadad réznowartosciowos¢ kazdej z tych funkgji.

3. W tym samym uktadzie wspétrzednych O, narysowac wykresy trzech funkcji okreslonych

wzorami
flx)=|4—x%, glx)=|4x—22| i hix)=4|x|-x* xR
Wyznaczy¢ zbiory

a) Z={xcR: f(x) = g(x)}
b) T={xER: glx)=nh(x)}
¢ U={xeR: hix)=flx)}

4.Dla f(x), poda¢ wykres, okresli¢ zbiér wartosci oraz wyznaczy¢ zbiér X = {x € R: f(x) = 0},

jesli

a) f{.x} = 2—|£—1| ’



b) flx) = Iag% (x%),

¢) flx)=1In|1-x|
5. Wiadomo, ze

limf(x) = +co, limg{x) = —co, limh(x) =0 oraz limk(x)= -4,
X—hE X—hE T X

Wyznaczyé, o ile to mozliwe nastepujace granice;
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6. Obliczy¢ granice:

1 1
. o . . —-= . e .
im —, lim2x-3, lim————, lim e =, lim e ™", lim Injx+ 1|
a—0* x| x| 13 —ele—x) =0+ x—0o F——om

7. Dla podanych funkcji wyznaczy¢ dziedzine oraz granice na wszystkich koncach przedziatéw
okreslonosci

1

Inix(x+e)]

a) flx) =

—Fx 1 I_
o b) glx) = &= c) h(x) = ﬂlﬁ d) k(x) =

8. W zaleznosci od wartosci parametru 8, gdzie feR, wyznacz wartos¢ granicy lub granic

jednostronnych funkcji

D) pg lmgt o tm ()

9. Narysowa¢ wykres funkcji

x—1 dla xe<1; +o0)
flx)=4 x2—-1 dla xe<0; 1)
x(x—1) dla xe{—co; 0)

a) Okresli¢ przedziaty monotonicznosci i ekstrema funkcji fx).
b) Wyznaczyé zbiér D = {xeR: f(x)e(0; 1)}

10.Stosujac definicje ciggtosci funkcji, zbadaé ciggtosé

x—1 dla xe<1; +o)
flx)=49 x*—1 dla xe<0; 1)
x(x—1) dla xe(—=; 0)

11. W uktadzie wspétrzednych O, narysowaé przyktadowy wykres funkcji f{x], ktéra jest ciagta w

R — {0} oraz spetnia nastepujace warunki:



a) xgﬂf(x} =—oo | Jl;i:gl_f(x} =—o i Jl;i_ﬁkf(x} =0 i xli:}lmf(x} = +oo
b) xﬁﬂf(ﬂ =-2 i lel}ll_f(X} =w i Jl;i_gkf":x]' =—o i xH_ﬂf":ﬂ =2

¢) lle najmniej miejsc zerowych musi mieé funkcja f{x) w kazdym z przypadkéw a) i b)?

—x+1 dlax=0

' e a2 . . — 0 iedl _ { 1
12. Zbadaé ciagtosé funkcji f(x) w punkcie x5 = 0, jesli flx) 1+vE dla x>0

| x| »
13. Zbadaé ciagtosé funkcji f{x) w punkcie x5 = 0, jesli f(x) = {? dla x+0

1 dilax=0

14. Dla jakiej wartosci parametru tt, gdzie R, funkcja f jest ciagtaw R, jesli

x—3

1
£x) = (;) dla x =3
vax—3 dlax>=3

Po ustaleniu wartosci parametru @ narysowac wykres tej funkcji a nastepnie wyznaczy¢ przedziaty

monotonicznosci i ekstrema funkcji f.

15. Dla jakiej wartosci parametru &, gdzie #eR, funkcja f jest ciagtaw R, jesli

21 dlax<Olubx =>4
f(x}: 2—.::1
Ex+5 dla0= x=4

Po ustaleniu wartosci parametru & narysowaé wykres tej funkcji a nastepnie wyznaczyé przedziaty

monotonicznosci i ekstrema funkcji f.
16. Jedna z wtasnosci funkcji ciggtych:
Funkcja okreslona na przedziale <a; b> i ciggta na tym przedziale
przyjmuje wszystkie posrednie wartosci pomiedzy fla) i f(b).

Na podstawie tej wtasnosci oraz przy zastosowaniu do obliczen arkusza kalkulacyjnego, np. EXCEL,
wyznaczy¢ z doktadnoscig do £ = 0,00001 warto$¢ rozwigzania réwnania

a) x> —5x24+100=0 b) x°+1000x+1=10

17. Wyznaczy¢ asymptoty pionowe i poziome wykresu funkcji okreslonej wzorem:

2x+1

a) flx) =

x—3

x |_
b) g(x) = 2x—= o) hix)=(=) d) k(x)= ﬂ'xz_z_i



