Zadania nr 4 do MATEMATYKI 75 Zastosowanie pochodnej funkcji jednej zmiennej

Zadanie 1. Obliczy¢ granice nast¢pujacych funkcji stosujac w kazdym przypadku dwie
metody (jedna z nich to wykorzystanie reguty de L’Hospitala)
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Zadanie 2. Korzystajac z reguly de L’Hospitala, obliczy¢ granice funkcji:
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Zadanie 3 Wyznaczy¢ (o ile istnieja) asymptoty uko$ne wykreséw funkcji w +c0 lub -oco
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Wskazéwka: Asymptotq ukosng wykresu funkcji f(x) nazywamy prostq y= ax+b, gdzie
fx)

a = limy o —— orazh = lim,_ . (f(x) — ax). Asymptota ta istnieje tylko wéwczas, gdy

obie granice a i b istniejq i sq skonczone.

Zadanie 4 Wyznacz wszystkie asymptoty funkcji

4.1, f(x) = = 42. f(x) = %‘ 43. f(x) = x%lnx
Zadanie 5. Wyznaczy¢ przedzialy monotonicznos$ci funkcji

5.1.f(x) = §x3 +§x2 —6x+7 52.f(x) = §x3 +%x2 —10x + 12
53. f(x) = % 54 f(x) = (x% —5) - e*’

55.f(x) = |x| - e 5.6. f(x) =In(1 — x?)

Zadanie 6. Zbada¢ monotoniczno$¢ i wyznaczy¢ ekstrema lokalne
6.1.f(x)=%x4—§3—x2+2 6.2.f(x)=l% 6.3.f(x)=$+ Inx

6.4. f(x)=lx+3| -1 6.5. f(x) = eﬁ 6.6. f(x) = x*Inx



Zadanie 7 Wyznaczy¢ najmniejsza i najwigksza warto$¢ funkcji na przedziale:
7L Q) =2x* =23 —x2 +2 x € (—4,1)

72. f(x) = (x? — 3)el™ x € (—4,\/3)
73. f(x) = Ix—SIe% xE(%,lO)
Zadanie 8.

Zalezno$¢ popytu p na dobra konsumpcyjne od wielkosci dochodu konsumenta x (x>0)
wyraza si¢ wzorem:

2) pG) = e
b)p() = Sex

3 _1
)px) =—e *
W kazdym przypadku nalezy ustali¢ poziom dochodu konsumenta, przy ktérym popyt jest
najwigkszy.

Zadanie 9
Cena zbytu pewnego wyrobu (w zt za jednostkg tego wyrobu) jest okreslona nast¢pujacym
wzorem

p(x) =0,2x3 + 12x2 + E,
gdzie x oznacza wielkos$¢ produkcji tego wyrobu. Koszt catkowity produkcji w zaleznosci od
jej wielko$ci wynosi

K(x) = —0,05x* + 4x2 .
a) Wyznaczy¢ produkcje, przy ktdrej przedsigbiorstwo uzyskuje najwigkszy zysk.
b) Wyznaczy¢ maksymalng i minimalng wielkos$¢ produkcji, przy ktérej przedsigbiorstwo nie
wykazuje strat.

Zadanie 10
Niech K(x) oznacza koszt catkowity wyprodukowania x jednostek pewnego dobra.
K(x) = x3 — 40x? + 490x
a) Wyznaczy¢ dla tego dobra poziom produkcji, przy ktérym koszt przecigtny jest najnizszy
b) Okresli¢ funkcje kosztéw krancowych.

Zadanie 11
Wyznaczy¢ cenowgq elastyczno$¢ popytu dla cen pg; = 10ipy, = 100, jezeli zalezno$¢
popytu od ceny towaru p wyraza si¢ wzorem

1
f) = +p.
Podac¢ interpretacj¢ uzyskanego wyniku.

Zadanie 12
Wyznaczy¢ elastyczno$¢ funkcji utargu w punkcie x, = 10, jesli cena zbytu towaru wynosi
p(x) = 0,1x? — 0,5x + 20, gdzie x jest wielkoscia produkcji.

(J. Nowakowski z zespolem)



